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ExeMsI-r »'ANalysE 2 - DpuxrÈuB SBssroN

Les calculatrices sont i,nterd'ites, et les téléphones portables d,oi,uent être étei,nts.

Exercice L - Dans cet exercice, les questions sont indépendantes.

1. Considérons la suite (urr) définie par la relation 1)n*! : un - 3 avec ?16 € 1R.

tu?

ll,ç (o) Démontrer par récurrence que pour tout n ) 0 on à ltn: us - 3n.

/O "5 (b) En déduire la limite de u, quand zz -+ *oo.

tà 2. Déterminer si la série » W est convergente ou divergente.

/* 3. En intégrant par parties, calculer 1"/2 1Sr - 1.) cos(2r)d,r.

4. En utilisant la formule de changement de variable, calculer les intégrales suivantes :

/t @) Ïîffia'
/À Ç (b) Ift h, en posant r: 1n(1* t).

5. Calculer Ia matrice jacobienne de Ia fonction / suivante (en précisant son ensemble de

définition) :

{Zÿ

Exercice 2 -
Par-ti,e A
Considérons la fonction g définie par

g(r,a) : lbz *2rY +9Y2.

/'L t. Calculer les dérivées partielles d'ordre 1 de g, c'est-à-dire H " H
lL 2. En déduire le gradient et le(s) point(s) critique(s) de g.

3. Détermiïrer e)b e Z pour qu'on ait

trL g@,u) : (ar + ù2 + 2@ + bY)2 '

l.e 4. En déduire Ia nature du (ou des) point(s) critique(s) de 9 déterminé(s) à la question 2.

Partie B
Dans la suite de ce problème on pose

f@,v)-2-@
I ,,r, 5. A I'aide de Ia question A.3, déterminer l'ensemble de définition de /.
/,t 6. Calculer les dérivées partielles d'ordre L de /, c'est-à-dire # " #

7. En déduire le gradient et le(s) point(s) critique(s) d" "f ; quelle est la nature de ce(s)

1.t.5 point(s) critique(s) ?

/3 8. Calculer les dérivées parbielles d'ordre 2 de f , c'est-à-dire ljr,g#, ffi * #t.


