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ExRupN n'ANAlvsE 1 - DsuxrÈnrp SpssroN

Les calculatrices sont'interdi,tes, et les téléphones portables do'iaent être éteints.

( /B) Exercice 1 -
\*-//21'Calcu]erlesIimitesde/(z)quandrtendVerS_oo'_4,l,*oo,oùr@):ffi

/ 2- 2. Trouver les extrema éventuels de Ia fonctioî g(r): (2r +\2( r - 3) et en déterminer
la nature.

/Z 3. Etudier Ia convexité de la fonction h(r):ln(e-\r * 2) sur IR..

lZ 4. Donner le développement de Taylor-Young en 0 à l'ordre 3 de la fonction j(*) : \E; +1.

@@ Exercice 2 -
Parti,e A Soit / la fonction définie sur [0, *oo[ par

T@) :tn(r * 2) - tn(r) - 4- *',:L+Z +

Af . pt"aier le sens de variation de /.
/"L2. Oeterminer lim,--y1- /(r).
/"L 3. Dresser le tableau de variation de /.
ilt 4. En déduire Ie signe de /(r) pour tout r de [0,+oo[.

Parti,e B On considère maintenant la fonction g définie sur [0, *oo[ par

g(r):rln(r+2)- rln(r)*i*j oo,r, r) 0, et s(0):|.

/'t 1. Démontreï que g est continue en 0.

/à,5r.On.U^ontïer 
que g'(r): /(r) pour tout r ) 0, et en déduire Ie tableau de variation de

/, r3.Déterminer le développement limité à l'ordre 1 en 0 de Ia fonction h r+ ln(1 * 2h), et
/'Lr2 

en déduire lim7,-16 
ln(lJ2À).

/1,5 4.Démontrer que ln(r +2) - ln(r) : ln(1* 3), "t "r, déduire lim,-;1*9(r).

/,1 G5.Démontrer que la courbe représentative de g admet une asymptote oblique dont ont'Lerl 
donnera une équation.

{@ Partie C Dans cette partie on note h(r): s@) -r pour tout r } 0.
v /L 1. Démontrer que pour tout r e.12,3] on a f @) < |, et en déduire que à/(z) < 0.

/"L 2. En déduire le tableau de variation de lz.

/ L 3. Démontrer que l'équation h(r):0 admet une unique solution dans l'intervalle [2,3].


